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ALGEBRA

1.2 Teorema impartirii cu rest

Fiind date doud numere naturale D si 1, T # 0, prin impértirea lor obtinem alte
doud numere naturale C si R, astfel incat D =1- C+ Rsi 0 <R < 1. Numerele Csi R

sunt unice.

Exemple: e PentruD=7,1=2obtinemC=3,R=1,iar7=2-3+1,1<2.
e Pentru D =23,T=9 obtinemC=2,R=5,iar23=9-2+5,5<9,
-PentruD=5,T=1lobtinemC=O,R=5,iar5=11-0+5,5<11.

n Aflati catul si restul impartirilor:
a)29:5; b) 44 : 6; c)8:16;

d) 234 :12;

e) 4532 :25; f) 7418 : 21.

Care din relatiile urmatoare reprezinta teorema impartirii cu rest? in caz favo-
rabil precizati deimpartitul, impartitorul, catul si restul.

a)34=3-9+7, b)48=5-8+8;

c)51=6-7+9;

d)23=4-5+3.

Scrieti numerele naturale care la impartirea cu 7 dau catul 5.

n Aflati cel mai mic si cel mai mare
numar natural de doua cifre care la
fmpartirea: a) cu 8 da restul 3; b) cu 9
da restul 5; c) cu 7 da restul 6.

n Aflati numerele naturale cuprinse
intre 50 si 80 care impartite pe rand la
3 sau 5 dau de fiecare data acelasi rest.

Aflati cel mai mic (mare) numar
natural de 3 cifre care la impartirea:
a) cu 10 da restul 9; b) cu 17 da restul 9;
c) cu 25 da restul 15.

Aflati cel mai mic numar natural
care la impartirea cu 2 da rest 1, iar la
impartirea cu 3 da restul 2.

n Aratati ca nu exista niciun numar natural care la impartirea cu 4 sa dea restul 3,

iar la impartirea cu 6 sa dea restul 4.

n Aratati cd nu exista numar natural
par care laimpartirea cu 8 sa dea restul 3.

Suma a doua numere naturale este
161, iar la impartire se obtine catul 6 si
restul 5. Aflati numerele.

m Cate numere de doua cifre dau
restul 7 la impartirea cu 8? Aflati suma lor.

Suma a doua numere naturale este
95, iar la impadrtire se obtine restul 23.
Aflati numerele.

Calculati restul impartirii numaruluix=1-2-3-4-5-6-7-8-9+2003 la 81.

m Determinati cel mai mic numar
natural care Tmpartit la alt numar da
restul 24 si catul 9.

Aflati suma tuturor numerelor de
doua cifre care nu se impart exact la 3.



2. MULTIMI

2. MULTIMI*

2.1 Descriere, notatii, reprezentari;
multimi numerice/nenumerice;
relatia dintre un element si o multime;
relatii intre multimi

* O multime este o colectie de obiecte distincte neordonate. )

e O multime oarecare se noteaza cu litere mari: A, B, C, ..., X, Y, Z. Obiectele
colectiei se numesc elementele multimii si un element oarecare se noteaza
cu litere mici: a, b, ¢, ..., X, y, z. Daca un element x este situat intr-o multime M
spunem c3 x apartine multimii M si scriem x € M. in caz contrar scriem x € M. Dac3
o multime P este o parte dintr-o altd multime M spunem ca P este o submultime a
lui M si scriem P € M (citim ,,P inclus in M*“). Tn caz contrar scriem P & M.

¢ O multime poate fi reprezentata in trei moduri:

1. Prin enumerarea elementelor sale, scrise o singura data intre acolade.
Exemplu: A (multimea cifrelor pare). A={0, 2,4, 6,8}sauA={2,4,8,0, 6}.
Folosind faptul ca ordinea enumerarii elementelor nu este semnificativa pentru

o multime, deducem cd doud multimi sunt egale daca contin aceleasi elemente
(indiferent de ordinea scrierii).

2. Prin precizarea unei proprietati caracteristice comune tuturor elementelor:
Exemplu: Multimea cifrelor pare poate fi exprimata A = {x|x=2n, n € N si n < 5}.

3. Printr-o diagrama Venn-Euler (prezentarea
elementelor in interiorul unei linii curbe nchise).

e Multimea numerelor naturale:
N={0;1;2;3;...;n; ..}
e Multimea numerelor natural nenule:
N*={1,2,3,..,n,..}
e Multimea vida nu are nici un element si se noteaza J (se citeste ,fi“ litera

,F“ a alfabetului grec); @ = {x|x # x} si este submultime pentru orice multime A,
DA

1 Creatorul teoriei multimilor este matematicianul german Georg Cantor (1845-1918).




3. MULTIMEA NUMERELOR NATURALE

3.2.2 Criterii de divizibilitate (recapitulare)

Un numar natural este divizibil cu:

* 10 daca si numai daca ultima cifra este zero;

e 2 daca si numai daca ultima cifra este par3;

e 5 daca si numai daca ultima cifra este 0 sau 5;

e 3 daca si numai daca suma cifrelor este un numar divizibil cu 3;

¢ 4 daca si numai daca numarul format din ultimele doua cifre este divizibil cu 4;
* 9 dacd si numai daca suma cifrelor este un numar divizibil cu 9;

L 25 daca si numai daca numarul format din ultimele doua cifre este divizibil cu 25.

Scrieti primele 10 numere naturale divizibile cu 2.
Scrieti primele 12 numere naturale divizibile cu 3.
Scrieti numerele naturale divizibile cu 3 cuprinse intre 101 si 124.

n Scrieti cel mai mic (mai mare) numar de doua cifre:

a) divizibil cu 2; b) divizibil cu 3;
c) divizibil cu 5; d) divizibil cu 9;
e) divizibil cu 4.

Scrieti cel mai mic (mai mare) numar natural de 3 cifre:

a) divizibil cu 2; b) divizibil cu 3;

c) divizibil cu 5; d) divizibil cu 7.

n Scrieti cel mai mic (mai mare) numar natural de doua cifre diferite:
a) divizibil cu 2; b) divizibil cu 3;

c) divizibil cu 5.

Scrieti cel mai mic numar natural de 3 cifre diferite:
a) divizibil cu 2; b) divizibil cu 3;
c) divizibil cu 5; d) divizibil cu 10.

n Determinati numerele de forma 23x divizibile cu:
a) 2; b) 3; c)5; d) 10.




n Dintre numerele de doua cifre, alegeti pe cel mai mare si pe cel mai mic numar
divizibil cu 3.
m Scrieti cel mai mare si cel mai mic numar de trei cifre divizibil cu 7.

Determinati numerele de forma 32xx Scrieti toate numerele de forma 43x

divizibile cu: divizibile cu:
a) 3; b) 4; a) 2; b) 3;
c)5; d) 10. c)5; d) 4.

Aflati toate numerele divizibile cu 3 de forma: a) 23x; b) 4xx; c) xxx.

m Daca numarul abc : 4, atunci bc : 4.

Dacd abcd : 8, atunci bed : 8. m Dacd abcd : 125, atunci bed : 125.

Determinati cifra x stiind ca numarul 345x este divizibil cu:
a) 4, b) 8; c) 25; d) 125;
e)7; f) 11.

m Aflati perechile de numere (x; y) pentru care numerele de forma x4y sunt
divizibile simultan cu 3 si 4.

m Aflati toate numerele divizibile cu 6 de forma:
a) 5x2; b) 53x; c) xx4; d) 1xx.

Aflati numerele naturale de forma x7y, divizibile cu 5, dar nedivizibile cu 3.

Aflati cel mai mic numar natural nenul n pentru care numarulx=1-2-3-...-n
se divide cu:
a) 10; b) 100; c) 1000.

Aflati cifrele x pentru care:
a) x26 + 121 se divide cu 3; b) 24x + 132 se divide cu 5;

c) 13x + 121 se divide cu 4; d) x81 + 234 se divide cu 9.

Precizati perechile (x; y) stiind ¢ numerele 21x si 3y2 sunt multipli de 3.

Gasiti toate fractiile de forma % care se pot simplifica cu 4.



4. RAPOARTE SI PROPORTII

4.3.2 Reprezentarea datelor
cu ajutorul unor softuri matematice

Reprezentati datele furnizate mai jos utilizand meniul Insert, comanda (butonul)
Chart, sablonul Line din aplicatia Microsoft Office Word, Excel sau PowerPoint, daca:

Dintre elevii care participa la cercul de matematicd, 8 au luat mentiune la

Olimpiada de matematica, etapa pe scoald, 6 au luat premiul Ill, 4, premiul Il si 3,
premiul |. Restul de 6 elevi nu au participat la olimpiada.

Diagrama circulara alaturata reprezinta
rezultatele la lucrarea scrisa la matematica din
semestrul | la clasa a VI-a E.

nota 7

(8)
La o lucrare scrisa, elevii din clasa a VI-a A

au obtinut notele:
4' 51 5' 5' 61 6' 6' 7[ 7' 7’ 7[ 7' 7’
8,838,838,8,99909,10,10.

n Tn tabel sunt date rezultatele obtinute de elevi la un test.
Nota 4 5 6 7 8 9 10
Nrelevi 1 4 5 5 6 4 2

O culturad de cereale (porumb 25%, grau 45%) si de legume (tomate 15%, vinete
10%, ardei 5%) ocupa o suprafata de 120 ha.

n Situatia statistica cu rezultatele unei lucrari scrise semestriale este datd in
tabelul:
Nota  5-599 6-6,99 7-7,99 8-8,99 9-999 10
Nr. elevi 6 8 13 7 11 5

La un concurs sportiv, elevii unei scoli au obtinut 3 premii |, 2 premii ll, 1 premiu
Ill, doud mentiuni, iar doi elevi nu au fost premiati.

Utilizati apoi si alte sabloane (de ex. Column, Bar, Pie, Scatter etc.). Comparati
reprezentdrile realizate pentru acelasi set de date cu trei din sabloanele mentionate.
Ce reprezentare preferati?




ALGEBRA

4.3.3 Aplicatii la rapoarte

A. Scara unui plan si a unei harti

n Daca intr-un desen realizat la scara 1:50, un segment are 4 cm, ce lungime are
n realitate?

Distanta dintre Bucuresti si Pitesti Pe o hartd realizatd la scara de
este de 100 km, iar pe harta segmentul ~ 1:200000, distanta dintre doud loca-
care reprezinta distanta are 5 cm. Care  litati este 3,5 cm. Care este distanta
este scara acestei harti? reala dintre cele doua localitati?

n Scara unui desen este 1:400. Ce lungime va avea pe acest desen o distanta din
teren de 250 m?

Care este distanta dintre doua localitati daca pe o harta executata la scara de
1:500000, cele doua localitati sunt reprezentate prin doud puncte aflate la distanta
de 23,2 cm?

n Planul unui teren executat la scara Un dreptunghi de dimensiuni 6 cm
de 1:500000 este un dreptunghi avand  si 8 cm reprezinta, la scara de 1:5000,
perimetrul de 0,213 cm. Aflati perime-  planul unui teren. Care este perimetrul
trul terenului. si aria terenului?

n Planul unui teren, lucrat la scara de 1:2500, este figurat printr-un patrat cu aria
de: a) 1 cm?; b) 36 cm?. Aflati aria terenului in fiecare situatie.

n Pe o hartd intocmita la scara 1:500 000, o localitate apare ca o figura plana cu
aria de 25 cm?. Cati km? are localitatea?

m Un teren de fotbal are dimensiunile 50 m x 100 m.

a) Reprezentati pe caiet, pastrand proportiile, terenul de fotbal.

b) La ce scara ati reprezentat terenul de fotbal?

c) Ce dimensiuni va avea desenul terenului de fotbal reprezentat la scara 1:10 000?




4. RAPOARTE SI PROPORTII

B. Probabilitati

in teoria probabilitdtilor, experientele cu rezultat intdmpldtor sunt numite
experiente aleatoare. Rezultatele posibile ale unei experiente se numesc probe
(cazuri). Vom numi eveniment asociat unei experiente orice situatie care se poate
realiza prin una sau mai multe probe.

Exemplul 1. Consideram experienta ,scrieti un numar de doua cifre diferite alese
la intamplare dintre 1, 2, 3“ Aceasta experienta are 6 cazuri (probe): 12, 13, 21, 23,
31, 32.

Evenimentul ,Obtinerea unui numar par” se poate realiza prin doua probe:
12 si 32.

Exemplul 2. Scrieti un numar de doua cifre diferite alese la intdmplare dintre 1, 2,
3, 4. Aceasta experientd are 12 cazuri (probe).

Probele difera prin cifrele continute, cat si prin ordinea cifrelor 13 # 42, dar si
23 # 32.

Exemplul 3. Se aruncd un zar si se urmareste numarul punctelor de pe fata
superioara. Experienta are 6 probe.

Putem nota cu A evenimentul constand Tn aparitia fetei cu 1 sau cu doua puncte.

Daca notam cu B evenimentul constand in aparitia unei fete cu 3, 4, 5 sau 6
puncte, cele doud evenimente se numesc contrare (realizarea unuia conditioneaza
nerealizarea celuilalt).

Evenimentul A este realizat de doua probe, iar evenimentul B este realizat de
patru probe.

Exemplul 4. Se arunca simultan doua zaruri si se urmaresc punctele de pe fetele
superioare. Aceasta experienta are un numar de 36 de probe care pot fi deduse
dupa definitia produsului cartezian {1; 2; 3; 4; 5; 6} X {1; 2; 3; 4; 5; 6} = {(1; 1); (1; 2);
(1;3); ...; (6; 4); (6; 5); (6; 6);}.

Enumerdam cateva evenimente:

A — obtinerea unei duble (6 probe);

B — suma punctelor, divizibila cu 3 (12 probe);

C - suma punctelor, numar par (18 probe);

D — suma punctelor, mai mare decéat 10 (3 probe).

e Prin probabilitate intelegem raportul dintre numarul probelor (cazurilor)
favorabile realizarii unui eveniment si numarul total al probelor experientei.






