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. NUMERE NATURALE

3.2 Factor comun

e Distributivitatea Tnmultirii fata de adunare si scadere se scrie:
a-(btc)=a-bta-c
* Dacd scriem distributivitatea Tnmultirii fatd de adunare si scadere de la
dreapta la stanga, adica:
a-b+a-c=a-(b+c)
a-b-a-c=a-(b-c),dacab>c,

.spunem cd am dat (scos) factor comun pe a.

m Efectuati in doua moduri:

a)31-14+14-69; b)5+5:79;

c) 50+ 50 - 99; d) 19972+ 72;

e) 27 - 24 + 24 - 56 + 24, f)12+6-98.

Calculati (scotand mai intai factorul comun):

a)16-17 +16- 23; b) 1997 - 1998 - 1998 - 1995;
c)27-16+13-27+11-27; d)14-13-13-7+27-17-17 - 14,

e)13-15+13-12+14-12+14-15.

m Efectuati, folosind factorul comun:

a)2-17+2-13; b)3-91+3-9;
c)5-112-5-12; d)6-74-6-24;
e)2-634+2 - 366; f)3:245-3-145;
g)2-19+2-31+2-50; h)14-13 +13 - 86;
i)87-112-87-100+12 - 13; j)68-123-107 - 68 + 16 - 32.

Efectuati:
a)24-28+24-35+63-41+65-37, b)400-399-99-400 - 300 - 399;
) 1999 - 1998 - 98 - 1999 + 1900 + 2000 - 1999.

m Calculati in modul cel mai simplu:

a)25-87+25-13; b)3-25+17 - 25;

C) 26 - 43 + 43 - 74; d)32-50+50 - 68;
e)23-35+23-15-23 - 40; f)75-12-75-2;

g) 23-99 + 23; h) 101 - 76 - 76;

i) 37 - 56 - 46 - 37; j) 1999 - 1998 - 1998 - 1997;

k)36 - 125 - 36 - 50 + 75 - 64; )47 - 56 + 47 - 14 + 70 - 53.
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m Calculati:

a)16-3+7-15 b)18-4-9-8;  ¢)605+20-43;  d)87+13-26;
e)7-15 - 15; f) 25 + 75 - 3; g) 115 + 18 - 15 - 13 - 25.

Dacda-b=20sia-c=14,atuncia- (b +c) este: a) 280; b) 54; c) 34?

Daca la un concurs de tenis de masa participa 20 de sportivi, jucand fiecare cu
ceilalti, atunci numarul meciurilor este: a) 380; b) 190; c) 400?

Un nufdr creste pe suprafata unui lac astfel incat in fiecare zi isi dubleaza
suprafata. Dupd 18 zile nufarul acopera complet suprafata lacului. Jumatate din
suprafata lacului este acoperita dupa: a) 17 zile; b) 9 zile; c) 10 zile?

Mama are 38 de ani, iar fiica 14 ani. Varsta mamei va fi dublul varstei fiicei
peste: a) 14 ani; b) 76 ani; c) 10 ani?

Cate numere naturale sunt intre:
a)8-13si 8- 14 b) 6 - 235si 6 - 25; c)7-38si7-42?

X, y si z sunt numere naturale astfel incat x + y = 108; y + z = 180; x + z = 135.
Aflati x + y + z si apoi aflati numerele.

Aproximati prin lipsa (respectiv adaus) pana la unitati, produsele:
a) 24 - 36; b) 12 - 16; c)14-27; d) 81-79.
(Efectuati mai intai produsele).

Aproximati prin lipsa (adaus) pana la zeci produsele:
a) 121 - 326; b) 27 - 542; c) 15 - 736; d) 49 - 653;
e) (37 +56)-248; f) (129 +83)-120; g)(837-352)-28; h) (245 +35)-248.

Formati perechi de numere de la 1 la 20 avand suma 21.
a) Cate perechi sunt?
b) Calculatil +2 +3 +... + 20.

Formati perechi de numere de la 1 la 19 avand suma 20.
a) Cate perechi sunt si ce numar a ramas n afara perechilor?
b) Calculati1+2+3 +...+19.

Calculati sumele:
a)1+2+3+..+50; b)1+2+3+..+39;
c)l1+3+5+..+39; d)4+5+6+..+99;
e)2+4+6+..+40.
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Calculati sumele, precizand mai intdi numarul termenilor:

a)l+2+3+..4+69; b)3+4+5+...4+97,
C)2+4+6+..+98; d)8+10+12+..+82;
e)11+22+33+...+99; f) 111+ 222 + 333 +... + 999;
g)5+8+11+..+68; h)19+ 20+ ...+ 81.
Calculati:

a)(3+6+9+..499)-(2+5+8+...+98);
b)(4+8+12+...+64)-(3+6+9+...+43);
c)(2-3+3-4+...+489-90)-(1-2+2-3+3-4+...+88-89);
d)(3:-4+5-6+7-8+...421-22)-(2-3+4-5+...+20-21).

Aflati termenul necunoscut:

a)2x+1=9; b)3x+2=17, c)2x-1=19; d) 3x-1=20;
e)23-2x=3; f)35-3x=2; g)2-(x-1)=48; h)4-(3x+1)=40;
i)5-(3x+2)-1=39.

Aflati numerele naturale x care verifica fiecare din egalitatile:

a)(x-2)-2=8; b)d-(x-1)=0; c)3-(x+1)=6; d)x-(x-1)=0;
e)5-(x-3)=5; f)x-(x+1)=7-6; g)x-x+2-x=15; h)(x-4)-(x-3)=0;
i)3(x+4)+2(x+3)=48; i) x(x-1)=0;

k) (x-1)(x-2)(x-3)=0.

Aflati numerele naturale x care verifica inegalitatile:

a)x-3<2; b)x+3<7; c)x-1<2; d)3>x+1;
e)92x+7; f)2>x-4; g)5-x<1; h)8-x>4;
)2x+1<7; j)3x-1<14; k)3x<2x+7; [)4x +2<3x+8;
m)x+12>5x+1; n)9+4x>5x 0)5x+122>7x+1.

3.3 Exercitii si probleme cu operatii de inmultire

Daca un bilet de autobuz costa 6 lei, Un numar este de 12 ori mai mare
cat costa 9 bilete? decat 17. Aflati numarul.

Numarul 14 este de 7 ori mai mic Numarul 56 este dublul numarului
decat a. Aflati numarul a. x. Aflati numarul x.

m Suma a trei numere este 63, al doilea numar este jumatate din primul si dublul
celui de al treilea. Aflati numerele.
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Efectuati: n Calculati:
a)27+12:3; a)23-21-3-[395- (105 + 11 - 12)];
b)36:3 +6; b) 21 -45-[160 -3 - (2 - 1600 - 22 - 125)] - 2;
)54-54:3; c)56-89-[281-7-(6-281-32-43)]-3;
d)20+20: 4; d)35-22-5-[184 - (25-31-31-23)];
e)17 - 13 - 13; e)23-19-39-[86 - (17 - 25 - 25 - 14)];
f)63:(7+2)-3; f)12-11-7-{95-2-[(95-17-3) -3 - 91]};
g)45:5+5 - 3; g)67-5-5-{123-3-[(145-16-8)-5-13-5]}
h)72:6-2-3-12:9; h)14-6-23-{43-8-[148 - (198 -17-11) - 13]};
i)120:8-(32+8):3. i)16-18-52-{173-7-[84-(232-12-19)-15]}.
Efectuati: n Efectuati:
a)24+3-(4+40:5); a)40+480:4-[680:20 +4- (18 + 12)];
b)79-2-(3-15-36:4); b)[72-8-96-3-(16-12-48)]:16;
c)(6-12-24:8):23; c)[216-18-(100-291:3)]:9;
d)(169:13+34:2):2-5;  d)480-600 : 200 + (300 + 80 : 40) - 7 - 591;
e) (202 + 303 + 404) : e)3+10-[362+10-(24+24:4)];

1101 + 202, f)30+5-{32:8+5-[40+8-(200:5-72:2)]};

f) (1111-1998:2)-3:14; g)2-{92+8-[104-4-(8:2-2-4-2:2)]};
g)(1191-99):91-121:11. h)(60-3-15):5+12-9 - (55-312: 12).

Efectuati:

a)(63-24+24-37):300-(121:11-10);
b)(25:-17-7-25):10-10:(72:12-48:12);
c)[(360:12+240:60):17+144:(7-9+9)]:4+1;
d)[11+(7-6-23)-2]:7+15:[2+(65:5-4):3];
e)[112-15-4+(216:4+46)-100]:20-17 - §;

f) 256 : {44 :[14-72:(35-22:2)]};

g) {21+ [(7 +483:23):14 +873] : 25:5}: 14.

n Daca a - 3b =5, aflati numarul necunoscut x din urmatoarele egalitati:
a)x+a-3b=18; b)x+2a-6b=13;
c)x-3a+9b=9; d)x-12b+4a="5.

n Aflati numerele naturale a, b, ¢ stiind ca:a+ b =29, b+ c=35,a +c=56.

m Efectuati:

a)72-(1+2+3+...+9); c)2+4+6+..+48-1-3-5-..-47.
b)63-1-2-3-..-10; d)(1-2-3-..-90-1-2-3-..-89):(1-2-3-...-89).
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Dacdx+y+z=12six-y-2z=2, Aflati numerele naturale x, y, z stiind

aflati numerele naturale x, y, z. caxy =45, yz =60 si xz=108.
Calculati:

a)(1+2+3+..+30):31; b)(2+4+6+..+20):11.

m Folositi corect paranteze, astfel incat urmatoarele egalitati sa fie adevarate.
a)5+5+5:3=5; b)3-4+5-4+3=35;
c)3:2+3-3+47:2=21; d4-5+8:2=16.

Suma a cinci numere pare consecu- Suma a doua numere este 109, iar
tive este 90. Aflati numerele. diferenta lor este 41. Aflati numerele.

Calculati suma numerelor naturale de doua cifre.
m De cate ori se foloseste cifra zero in scrierea tuturor numerelor de 3 cifre?

m Deschizand o carte la intamplare se observa ca suma numerelor de pe cele
doua pagini este 407. La ce pagina s-a deschis cartea?

Suma a doud numere naturale este 60, iar restul Tmpartirii lor este 2. Aflati
numerele.

Daci a = 102, b = 20, ¢ = 203, calculati:
a)b-(a+c); b)a-c+b-c; c) ab +ac; d) bc - ab.

Daca a + b = 17 si ¢ = 3, calculati Dacd x - y = 15 si z = 7, calculati
ac + bc. XZ - yz.

Dacd ax + bx =95 sia + b = 19, Daca ax - bx = 143 si x = 11, aflati
aflati x. a-b.

Dacda+b+c=180siax+bx+cx= Stiind ca x + y + z = 180 si x = 30,
1080, aflati x. calculatiy +z.

Dacix+y+z=17six+y=5, aflati z.
Dacab+c=72sia+b+c=180, aflati numarul a.

Daca 5x + 5y = 75, cat este 4x + 4y?

Daca a =8sib+c=17, calculati: Dacdaa+b=14sib+c=19, calculati:
a)2a+2b+2c b) 3a + 2b + 2c; a)a+2b+g b) 2a + 4b + 2c;

c)2b+2c-2a; d)3b+3c-a. c)5a+5b+2b+2c; d)3a+5b+2c.
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Aflati x stiindcax+y+z=17siy=4-z.

Aflati numarul x in urmatoarele cazuri:
a)xa=25,b=7sixa+xb=67, b)b=12,a=17, xa + xb = 232;
c)(a+b) - x+18=15-xsia+b=9; d)(a+2b-c+3)-x=48sia+2b=c.

Dacaa+b=15b+c=12,a+c=3, Calculatia + ¢, stiindcaa+ b =123
aflatia+b +c. sib=c+7.

Aflati numerele a, b, ¢ stiind ca Dacd a + b =57, c + d = 25, aflati
a+b=18,b+c=17sia+c=19. a+b+c+dsia-c+b-d.

Calculati 7a + 7b stiind ca 5a + 5b = 45.

m Calculatia +2b +3cstiindcaa+b=13sib+c=18.

Calculatiab - acstiind ca a=9, iar numarul b este cu 8 mai mare decat numarul c.
Determinati numarul x stiind ca: 6ax + 4bx - 2cx=70si3a+2b=c+7.

Aflati numarul x stiind ca 4a + 4b + x =65 si 7a + 7b = 84.

m Aflati numerele naturale a, b, x Aflati numerele naturale a, b, ¢
stindcd3a+3b+5x=179,bestecu3 stindcaa=b+c,2a+2b+2c=76,iar
mai mic decata si2a + 2b +9 =75. b este cu 3 mai mare decat c.

Aflati numarul x stiind cda a + b =126, xa + b = 184 si xb + a = 572.

Aflati numerele naturale mai mici decat 300 care impartite la 45 dau restul de
3 ori mai mic decat catul.

Suma a doud numere naturale este 2022. Daca se imparte primul la al doilea se
obtine catul 34 si restul 27. Aflati numerele.

Produsul a doud numere naturale este 221. impartind numarul mai mare la
numarul mai mic obtinem catul 1 si restul 6. Aflati numerele.

Suma a doud numere naturale este 1956. Daca se imparte primul la al doilea se
obtine catul 29 si restul 6. Aflati numerele.

Diferenta a doua numere naturale este 2027. Daca se imparte primul la al doilea
se obtine catul 7 si restul 5. Aflati numerele.
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27. PUNCT, DREAPTAJ PLAN, SEMIPLAN,
SEMIDREAPTA, SEGMENT

27.1 Punct, dreapta, semidreapta, segment

. o )

Punctul se noteaza cu o litera mare

a alfabetului latin si se deseneaza
astfel:

[ =4

sau B

dreaptd, marginita intr-o parte de un
punct numit origine, si nemarginita in
cealalta parte. Semidreptele se dese-
neaza si noteaza astfel:

S
Semidreaptaesteoportiunedintr-o

E H semidreapta EH sau capetele segmentului. Segmentul
" cu originea in E se deseneaza astfel:
daca A, O, B coliniare A B A B
A 0 B semidreaptele OA si OB — | sau o o
—+— cu originea in O sunt A B
L semidrepte opuse L $——————X

.

Dreapta (linia dreapta) se noteaza
cu o litera mica sau cu doua litere mari
ale alfabetului latin si se deseneaza

astfel:
B

m sau A

dreaptam dreapta AB

S

Segmentul (segmentul de dreapta)
este o parte dintr-o dreapta cuprinsa
intre doud puncte numite extremitati

Denumiti dreptele din desene. n
exemplul b) dreapta poate fi notata AB,
AC sau BC. Cum se numesc dreptele
care au un singur punct comun (ex. c)?

f
A B C
————0—
a) b)
A C C
B
A B

Denumiti doua semidrepte diferite
n fiecare din desenele urmatoare.

Cum se poate nota dreapta de la
punctul a)?

Cum sunt dreptele de la punctul b)?
Ce reprezinta desenul b)?

N
A B C M P
———0—

a) b)
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Cate drepte determina puncte- n Identificati si numiti dreptele, semi-

le A, B, C,D? dreptele si segmentele din desenul urmator.
Ax x B Indicatie: Fiecare punct este originea a doua
semidrepte.
Dx xC A B C D

a) Denumiti3 segmente de dreapta
din desenul de mai jos.
b) Denumiti segmentul care este parte
comuna a semidreptelor AB si BA.
c) Numiti doua semidrepte care au in
comun doar segmentul BC.

A B C

—— o

———————0— 00—

n Desenati: a) doua semidrepte — MN
cu originea in M si EF cu originea in E —
care au un punct comun.

b) doua semidrepte opuse AB si AC.

c) doua semidrepte AB cu originea in
A si CD cu originea in C care au comun
segmentul AC.

Desenati o dreapta si alegeti pe ea punctele A, B, C in aceastd ordine.
a) Daca AB=5cmsiBC=7cm, atunci AC = |:| cm;
b) Daca AB =8 cm si AC=12 cm, atunci BC = |:| cm.

n Desenati doua drepte, doud semidrepte si doud segmente de dreaptd, apoi

notati corespunzator.

27.2 Plane

si semiplane

Planul poate reprezenta supra- |
fata unui perete, a unei mese, a
tablei de la clasa, a usii etc.

Planul este nemarginit (nelimi-
tat), dar nu se deseneazd decat o
parte dintr-un plan. Tn cazurile de
mai jos, planele se noteaza (ABC),
respectiv (EFGH).

B
A H G
C E F

g

Semiplanul se obtine trasand intr-un )
plan o dreapta si luand doar o parte a
planului delimitatd de acea dreapta.
Prin urmare, semiplanul este format din
toate punctele dintr-un plan situate de
aceeasi parte a unei drepte din acel plan.
Dreapta care delimiteaza semiplanul se
mai numeste frontiera. Semiplanul se
deseneaza astfel:

/LT o

M N
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29, POZITIILE RELATIVE A DOUA DREPTE:
DREPTE CONCURENTE S| DREPTE PARALELE

n Care din desenele de mai jos
ilustreaza drepte perpendiculare?

a) b)JV c)/\ d)
Desenati doud drepte concurente.

Care din desenele urmatoare situate in
plan reprezintd drepte concurente?

\i//

Care dintre desenele de mai jos
ilustreaza doua drepte paralele?

a)

a)

Stabiliti pozitiile relative ale drepte-
lor din desenele de mai jos.

a) /B b) $A
D
A C
c/ B

n Care dintre desenele de mai jos
reprezinta un unghi?

a) b) c)
A
d) e) f)

—

ﬂ Cate puncte comune au dreptele in
fiecare caz?

a)

— » <

Desenati si notati trei drepte care prin intersectie determina:

a) 0 puncte; b) 1 punct;

n Cate drepte determina punctele A,
B, C?

[ les]
[ @]

[ p=d

c) 2 puncte;

d) 3 puncte.

n Cate drepte determina punctele A,
B,C,D?

A :
°

[ Jw]
[ l@]
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m Gasiti pe dreapta d un punct coliniar
cu punctele A si B.

a) A b)

[ 3=

B d
[ ]

Cate segmente, cate triunghiuri,
cate patrate sunt in fiecare din desenele
alaturate?

Gasiti pe dreapta d un punct coliniar
cu: a)AsiB; b)AsiC.

Ae

B e

Desenati un cub ABCDEFGH. Scrieti:
a) 3 perechi de muchii paralele;

b) 3 perechi de muchii concurente;

c) 3 perechi de muchii perpendiculare;

d) 3 perechi de muchii neparalele si care
nu se intersecteaza.

30. DISTANTA DINTRE DOUA PUNCTE;
LUNGIMEA UNUI SEGMENT

Distanta dintre doua puncte A si B este egala cu lungimea segmentului AB.
Distanta dintre doud puncte A si B se noteaza d(A,B) si avem relatia d(A,B) = AB.

Alegeti trei creioane si masurati cu rigla lungimile lor. Gasiti o modalitate de a

nota rezultatele obtinute.

Punctele A, B si C in aceasta ordine sunt A B C

coliniare astfel incat AB = 25 cm, BC = 12 cm.

Aflati distanta dintre punctele A si C.

25cm 12 cm

Folosind o harta a oraselor Romaniei, stabiliti valoarea logica a afirmatiilor:
a) Distantele Bucuresti — Constanta, Bucuresti — Braila si Braila— Constanta sunt egale.

b) Distanta Satu Mare — Bucuresti este
mai mica decat distanta Bucuresti —
Timisoara.

c) Distanta Deva — Ploiesti este mai mica
decat distanta Deva — Botosani.

d) Distanta Tulcea — Calarasi este mai
mare decat distanta Sibiu — Suceava.

e) Distantele Piatra Neamt — Bistrita si
Piatra Neamt — Miercurea Ciuc sunt egale.

e

Chisinau

o
J craioval ( @ /Glurg
4 Alexandria
ARy §
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n Folosind o harta de perete a Romaniei, Construiti un dreptunghi cu lun-

completati urmatorul tabel: gimea de 8 cm si latimea de 6 cm.
Distanta Masurati lungimile diagonalelor drep-
Orasele m3surats [cm]  tunghiului si scrieti pe caiete cati cm

Brasov — Alba lulia are fiecare.

Sfantu Gheorghe — Galati
Resita — Bistrita
Craiova — Slatina

Focsani — Cluj Napoca
Pitesti — Zalau
lasi — Slobozia

n Desenati un dreptunghi cu lati-
mea de 5 cm si lungimea de 12 cm.
Masurati  lungimile diagonalelor
dreptunghiului si scrieti pe caiete
cati cm are fiecare.

Desenati o dreapta si alegeti pe ea punctele A, B, Cin aceasta ordine.
a) Daca AB=5cm i BC=7cm, atunci AC = |:| cm;
b) Dacda AB =8 cm si AC=12 cm, atunci BC = |:| cm.

n Fie punctele coliniare M, N si P. Daca se stie ca d(M,N) =7 cm si MP = 2 cm, aflati
lungimea segmentului PN. Cate cazuri exista?

n Stabiliti ordinea pe o dreapta a punctelor A, B si C daca:
a)AB=10cm, d(A,C) =52 cm, d(B,C) =42 cm;

b) BC=19 cm, CA=45cm, d(A,B) =64 cm;

c) d(A,C) =38 cm; d(A,B) = 16 cm; d(B,C) = 54 cm.

m Fie punctele A, B si C astfel incat:

a) d(A,B) =13 cm, d(A,C) =25 cm, d(B,C) = 12 cm;
b) AB=71cm, AC=23cm, BC=96cm;
¢)AB=40cm, AC=14 cm, d(B,C) =32 cm.

Precizati pentru fiecare caz in parte daca punctele sunt coliniare, necoliniare
sau situatia este imposibild. Tn cazul in care punctele sunt coliniare, stabiliti ordinea
pe dreapta a celor trei puncte, iar in cazul in care punctele sunt necoliniare aflati
perimetrul triunghiului ABC.

Sa consideram viteza luminii de 300 000 km/s (viteza exacta a luminii in vid este
299 792 458 m/s). Prin definitie, un an-lumind este distanta pe care o parcurge o
raza de lumind mergand un an (365 zile).

a) Calculati cati kilometri are un an-lumina.

b) Daca o raza de lumina parcurge distanta dintre Soare si Pamant n aproximativ
8 minute si 18 secunde, calculati distanta Soare — Pamant.



